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Poznamka

Co byste si méli z tohoto cviceni odnést:

» Jak poznat homomorfismus a najit izomorfismus grup.
A co byste se méli dou¢it, pokud to jesté/uZ neumite:

> stadi znat z prednasky definice a zdkladni vlastnosti vySe zminénych pojmu.
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20. Homomorfismus a izomorfismus

Cviceni 20.1

Zjistéte, ktera z nasledujicich zobrazeni jsou homomorfismem a ktera z nich jsou

izomorfismy (pro dané grupoidy).

(a) Zobrazeni f(n) =3n+2 z grupy (Z,+) do (R, +).

(b) Zobrazeni f(x) = 2% z grupy (R, +) do (RT,-).

(c) Zobrazeni f(A) = A11 z grupy realnych matic dimenze n X n se sc¢itanim po
prvcich (R™*™, +) do (R, +).

(d) Zobrazeni f(A) = Ay 1 z grupy regularnich redlnych matic dimenze n x n s

maticovym ndsobenim (Rjz",-) do (R, ).

Cviceni 20.2

Najdéte néjaky homomorfismus grupy regularnich readlnych matic s maticovym
nasobenim (R7LX™,-) do (R,-).

reg

Cviceni 20.3

Je Z5, izomorfni' s 7 ? Pokud ano, najdéte néjaky izomorfismus.
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21. Diskrétni logaritmus

Cviéeni 21.1

Viyreste rovnici
59 =12 (mod 23).

Cviceni 21.2

Anastazie chce predat Bofivojovi tajnou zpravu béhem hodiny déjepisu a tak
Borivojovi naprosto verejné posle papirek rikajici: ,,Borivoji, néco Ti poslu a pouZiji
Diffie-Hellmana. Mdj verejny kIic je prvocislo 29, generdtor 8 a vypocitané cislo
24“. Borivoj na to: ,,Jasné, Anastazie, moje je 15“. Anastazie: , Super, je-li n nase
sdilené tajemstvi, tak se sejdeme (n — 2 mod 7)-ty den pristiho tydne v n — 7
hodin na hrbitové u hrobu cislo 5n + 6. Toz zatim!“ Kdy a kde se Anastazie a
Borivoj setkaji?
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