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Řešené příklady: Extrémy a definitnost

Základní cvičení 17.1
Uvažme funkce

f(x, y) = x2 + y2

g(x, y) = x2 − y2

h(x, y) = x2 + y3

u(x, y) = xy

w(x, y) = (x + y)2

z(x, y) = x4 + y4

Pro všechny funkce nalezněte všechny kritické body a zjistěte, zda se jedná o lokální minimum, lokální
maximum nebo sedlový bod. Prof funkce f a g spočtěte první a druhou derivaci ve směru přímky y = x v
bodě (1, 1).
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h(x, y) = x2 + y3
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f(x, y, z) = x3 + y2 + z2 + 12xy + 2z

Základní cvičení 17.2
Mějme

f(x, y, z) = x3 + y2 + z2 + 12xy + 2z.

Nalezněte všechny kritické body a zjistěte, zda se jedná o lokální minimum, lokální maximum nebo sedlový
bod.

Df =

15



∇f(x, y, z) =

∇f(x, y, z) =
(
3x2 + 12y, 2y + 12x, 2z + 2

)
∇f(x, y, z) = 0 ⇔

∇f(x, y, z) =
(
3x2 + 12y, 2y + 12x, 2z + 2

)
k. body = {(0, 0, −1) , (24, −144, −1)}

∇2f(x, y, z) =

k. body = {(0, 0, −1) , (24, −144, −1)}

∇2f(x, y, z) =

6x 12 0
12 2 0
0 0 2



∇2f(0, 0, −1) =

k. body = {(0, 0, −1) , (24, −144, −1)}

∇2f(x, y, z) =

6x 12 0
12 2 0
0 0 2



∇2f(24, −144, −1) =
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