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Pfipomenuti: postup analytického hledani extrémi

Najit kritické body, tj. stacionarni body a body, kde alespon jedna parcialni derivace neexistuje.
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V ostatnich pfipadech je tfeba rozhodnout jinym zpisobem (nelze pomoci Hessovy matice rozhodnout,
napr. protoze neexistuje nebo je semidefinitnf).
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Pfipomenuti: definitnost matic

Definice 6.2 (Definitnost matic)
Méjme A € R™"™. Rekneme, Ze matice A je

pozitivné semidefinitni, pokud x” Ax > 0 pro Vx € R™!;
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negativné definitni, pokud x” Ax < 0 pro Vx € R™! x # 0;

indefinitni, pokud neni pozitivné ani negativné semidefinitni.
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Zakladni cviceni 17.1

Uvazme funkce

fla,y) =2+
g9(z,y) = 2> —y°
Wz, y) = 2* + ¢
u(z,y) = zy

w(z,y) = (z+y)°
2(z,y) = «* + y*

Pro vSechny funkce naleznéte vsechny kritické body a zjistéte, zda se jedna o lokalni minimum, lokalni
maximum nebo sedlovy bod. Prof funkce f a g spoctéte prvni a druhou derivaci ve sméru primky
y = x v bodé (1,1).
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u(z,y) =y i

u(z,y) = xy
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w(r,y) = (v +y)* i

w(z,y) = (z +y)*
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flr,y,2) =23+ y> + 22 + 120y + 22 i
Zakladni cviceni 17.2
Méjme
flx,y,2) =2 +y* + 2% + 122y + 2.

Naleznéte vsechny kritické body a zjistéte, zda se jedna o lokalni minimum, lokalni maximum nebo
sedlovy bod.

Dy =

Vi(z,y,2) =
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Vi(z,y,2) = (322 + 12y, 2y + 122,22 + 2)

Vi(x,y,2) =0
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f(z,y,2) = 2%+ y? + 22 + 122y + 2z iii

Vf(z,y,2) = (322 + 12y, 2y + 122,22 + 2)
k. body = {(0,0,—1), (24, —144, —1)}

VQf(xvyv Z) =

12 /14
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flx,y,2) =23 + 9y + 22 + 12zy + 22 iv

k. body = {(0,0,—1), (24, —144, —1)}

6z 12 0
Vif(z,y,2)=112 2 0
0 0 2

V2£(0,0,—1) =
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f(%yaz)=$3+y2+z2+12xy+22 Vv

k. body = {(0,0,—1), (24, —144, —1)}

6z 12 0
Vif(z,y,2)=112 2 0
0 0 2

V2f(24,-144,-1) =
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